Ejercicios de Analisis Complejo
Relacion 9

. En cada uno de los siguientes casos, decidir si existeuntaoh f holomorfa
en un entorno del origen, verificando qtig/n) = a, para todo numero natural
n suficientemente grande:

a) ay3n=0,ap-1=1VneN

b) a2n - a2n_]_ - Z_JI-’I Vn € N

0 @ =gy VNEN.

. Seaf una funcién entera tal qug(R) C R. Prueba qud (z) = f(z) para todo

zcC.

. Seaf una funcion entera verificando que lififz) = «. Pruébese qué es una
Z—00

funcién polinémica.

. Seaf una funcién entera no constante verificando ¢fig)| = 1 para todo

zeCconlz = 1. Prueba qué es de la formaf (z) = az" donden es un nimero
natural yjo| = 1.

. Seaf unafuncién holomorfa en el disco unidad verificando §(@ = 0. Probar

que la seriez f(Z") converge en el disco unidad y que su suma es una funcion
n>1
holomorfa en el disco unidad.

. Da un ejemplo de dos funciones holomorfas en un dominitadoajue coinci-
dan en infinitos puntos del mismo y no sean idénticas. Corsstdmbién el caso
de que el dominio no sea acotado.

. Seaf unafuncidn entera no constante. Dado un numesd, definamos:
Eo ={zeC:|f(9] <p}, Fo={zeC:|t()|<p}

a) Prueba que la adherenciakjges igual a.
b) Justifica que en cada componente conexa acotaHg bay por lo menos un
cero def.

. Seaf : D(0,1) — C una funcién holomorfay no constante. Se define

M(r) =max{|f(2)|: |2 =r} (0O<r<1).

a) Prueba que la funcidvl es estrictamente creciente.

b) Supongamos que hay un ndmero natunatal que para todeo €]0,1] es
M(r) = r", y deduce qud (z) = az" para todoz € D(0,1), dondea € C con
la| = 1.



